Nehomogénne rekurentné vztahy

Definicia. Nehomogénny vzfah k-tého stupiia je linedrny rekurentny vztfah s
konStantnymi koeficientami v tvare

k
Z Citn—; = f(n)v (4)
i=0
kden>k>1, Cy,Cpr_i #0a In f(n) #£0.

Vseobecné riesenie. VSeobecné riesenie vztahu (4) hladdme v tvare
h
an = al™ 4+ alP,

h) . - , e . . . 4 7
kde agl ) je vSeobecné rieSenie pridruzeného homogenného vztahu

k
Z C’ian_i = 0 (5)
i=0

a a je jedno z riesenf nehomogenného vztahu (4).

Partikuldrne riesenie. Nasledujtica tabulka obsahuje zoznam partikuldrnych

rieseni a\”) nehomogenného vztahu (4) pre niektoré vybrané funkcie f(n).

f(n) t(n) a)
n'™ Apn™ + Appon™ L+ o+ Ain + Ag nst(n)
q" Ag” n°t(n)
nmq" (Apn™ + Apyan™ L4+ A+ Ag) g™ n°t(n)
fi(n) + fa(n) (a)1 + (@),

Vysvetlenie tabulky:

e Ak f(n) je konstantny ndsobok niektorej z funkcii v prvom stfpci, potom
pridruzené pokusné partikuldrne riesenie ¢(n) sa nachddza v odpovedajicej
polozke druhého riadku. Tu m € N a A4;,q € R.

e Nech t(n) =t1(n)+---+t.(n). Nech s je najmensie prirodzené ¢islo také,
ze n°t;(n) nie je rieSenim pridruzeného homogenného vztahu (5) pre kazdé
j=1,...,r. Potom P = n®t(n) je rieSenim nehomogenného vztahu (4).

e Nech (aﬁlp )) j» 7 = 1,2, je rieSenim nehomogenného vztahu

k
Z C’ian_i = fj (TL)
i=0

Potom a) = (a$£’))1 + (a$f’))2 je rieSenfm nehomogenného vztahu (4) s

pravou stranou f(n) = f1(n) + fa(n).



