Domaca tiloha 9 a 10 Diskrétna matematika Il Zima 2009-10

Zadané: Pondelok, 7. decembra
Odovzdat: Do piatku 18.decembra vasmu cvi¢iacemu.
Toto je posledna tloha v tomto semestri.

Priklady vypracujte podrobne. Piste tak, aby clovek, ktory bude vasu ilo-
hu kontrolovat, mohol lahko sledovaf vase argumenty a sled vasich myslienok.
Vysledok bez zd6vodnenia nestaci. Neodpisujte riesenia inych. Kazdy priklad
napiSte na novu stranu papiera a viditelne oznacte, o ktory priklad ide. Pouzi-
vajte notaciu a terminolégiu, ktort sme zaviedli na prednaske a cviceniach.

S

Uloha je za 20 bodov

. Dokézte, ze pre vSetky celé ¢isla a, b, ¢, ak a1 be, tak atbaatec.

. Nech n € N. Dokazte, ze 3|(7™ — 4™).

Definujme mnozinu X C ZT rekurzivne takto:
(a) 3e X a
(b) ak a,be X, tak a+be X.

Ukéazte, ze X = {3klk € Z*}, mnozina vsetkych kladnych celych ¢isel
delitelnych tromi.

Pre kazd z nasledujucich dvojic a,b € Z*, uréte ged(a,b) a vyjadrite ho
ako linedrnu kombinéciu a a b.

(a) 231,1820

(b) 1369,2597

(c) 2689,4001

Pre kazdé n € Z*, uréte ged(n,n + 1) a lem(n,n + 1).
(a) Kazdé z nasledujucich ¢isel napiSte ako sic¢in prvocisel p'pg? - - - pr*
kde a; > 0, pre vSetky 1 <i < kap; <p2 <--- < pg-
i. 148500
ii. 7114800
iii. 7882875
(b) Urcte najvacsi spolocny delitel a najmensi spoloény nésobok pre kaz-
dua dvojicu ¢isel z casti (a).

(c) Najdite pocet kladnych delitelov pre kazdé z ¢isel v Casti (a).



10.

Dokéazte, ze \/p je iracionalne cislo pre kazdé prvocislo p.

Nech je univerzum U = {1,2,3,4,5} a mnoziny A = {1,2,3} a B =
{2,4,5}. Najdite priklad
(a) troch neprazdnych relcii z A do B.

(b) troch neprazdnych relacii na A.

Nech ¢ = R. Naértnite relaciu {(z,y)|z? + 3> = 4}. Co sa stane, ak U je
R*?

Nech A, B st mnoziny a nech |B| = 3. Ak mame 4096 relacii z A do B,
najdite |A|.



